2.9.19  Logaritmickeé rovnice |
| PF. 1: VyiesS rovnicilog, x = 3.

+ JdereSit zpandti: Ptame se jaké&islo vznikne, kdyZ umocnime 2 (z&klad logaritmu)iesi (hodnota logaritmu
- = hodnota exponentu). Jdeislo 2° = 8. K ={8}

Pokud se podai logaritmickou rovnici upravit do tvaru log, (vyrazl) = log, ( vyraz), mizeme [rejit

k rovnici vyraZl= vyra2. Protoze funkce y =log, X je prosta, je tato Uprava ekvivalentni. Této Upra¥ se
fika odlogaritmovani.
PF. 2: Napi$ nasledujidfisla jako logaritmy i uvedeném zéakladu:

a) 3{log,} b) 2{log,} c) ~1{log, s} d) 0,5{ log,}
e) 0{log,} f) V2 {log,}

' a) 3=log,, 10 = log,, 100( b) 2= 2log, 5= log 5 = log 2
¢) -1=log,; 0,5" = log, 2 d) 0,5=log, 4° = log, 2
ée)0=log”ﬂ°:Iog,,1 f) V2 =+/2log, 3= log, 3
Pr. 3: Vyies rovnice:
a) log,(x-2)=4 b) log, (2x+1) = 2 c) log,s(2-%) =-2
d) 3log, (Xx+1)= 6 e)log, (1+x)=-1

3
f) log,slog,x=-4 (jinak zapséndogoys(log“x =-4)

a) log, (x-2) = 4 Podminka:x > 2 b) log, (2x+1) = 2 w>_1
log, (x-2) = log, 2 I B 2

- : og,(2x+1) = log, 3
log, (x- 2) = log, 1€ - rovnost logaritrh = B .
muazeme odlogaritmovat: log, (2x+1) = log, €
Xx-2=16 x=18 K:{lg} 2x+1=9 x=4 K:{4}
C) logO,S(Z_X)Z_Z 2> X d) 3|0g2(3(+]): 6 X>_:—L.
log,s(2-x)=-2 3

0 , Problém: leva strana nenf logaritmus

log, s (2-x) = l0g, 5 0,5 log, (3x+1) = 2
log,s(2-x)=log,s4 - odlogaritmujeme log, (3x+1) = log, Z - odlogaritmujeme
2-x=4 -2=X K={-2  3x4124 x=1 K ={1
e)log, (1+x)=-1  x>-1. f) log,slog,x=-4 x>0.

3 1 .
log, (1+x) = log, (—j
E 3.3

log, (1+x) = log, 3 - odlogaritmujeme
. g
1+x=3 X

log, s log, x = log, ; 0,5" - odlogaritmujeme

-4
log, x=0,5" =(%) =2=1¢€

s log, x = log, 4° - odlogaritmujeme
2 K ={2} X = 416 K={416}
Pr. 4. Vyies rovnice:

a) log, (x* + ) = log, (—2x) b) log, (X* - ) = log, (3- 3¥)

c) 2logx = log( x+ 6)



a) log, (x2 + x) = log, (-2x) b) log, (x2 - x) = log, (3~ 3x)

Podminky: x> + x>0, -2x>0, Podminky:x*> - x>0, 3-3x> 0,
zkontrolujeme dosazenim az ziskame zkontrolujeme dosazenim az ziskame
kandidaty na kieny. kandidaty na kieny.

log, (x2 + x) = log, (-2x) log, (x2 - x) = log, (3- 3x)

X' +x=-2x X*+3x=0 Xx(x+3)=0 X*-x=3-3x x*+2x-3=0

x =0 X, = -3 (x+3)(x-)=0 x=-3 x, =1
Owetreni podminek: Owetreni podminek:

x =0: 0*+0> 0 - nevyhovuje x =-3: (-3)°-(-3)=9+ 3> C

X, =-3: (—3)2 +(-3)=9-3=6> C x, =1: 1? =1= 0 - nevyhovuje
—2x=-2(-3 = 6> C K ={-3 K ={-3

c) 2logx = log(x+ 6 Podminky:x>0, x+6>0

2logx = Iog(x+ 6) - nejde odlogaritmovat, levé strana neni logargému
logx* = log( x+ 6) - ted’ uz mizeme odlogaritmovat

x> = x+6 x*-x-6=0 (x=3)(x+2)=0 x =3 X, =2
Owéieni podminek:x, =3: 3>0 x, =-2: -2<0 nevyhovuje K ={3

Pr. 5. Vyies rovnice:

a) Inlog, log, ;x=0 (jinak In(logz[logoysx]) =0) b) Iogg(2I093[1+ log,{ 2- Iog)’sx}}) =

- a)Inlog, log, x=0 Podminkax>0.
| 2

Inlog, log, x=1In1 log, log, x=1

| 2 2

| 1 2

- log, log, x=log, 2 log, x=2=log, (Ej - odlogaritmujeme
| 2 2 2

X:l K:{l}
T4 4

b) Iogg(ZIogg[l+ log,{ 2- Iog)ysx}]) = Podminkax >0.

Iogs(2I093[1+ Iogz{ 2- Iog)’sx}]) = log, é
Iogg(2I093[1+ Iogz{ 2- Iog)ysx}}): log, - odlogaritmujeme

2Iogs[1+ Iogz{ 2- Iog,’sx}] =2 [/ Iogg[l+ Iogz{ 2- Iog,’sx}] =1
Ioga[1+ log,{ 2- Iogoysx}] = log, ¢ - odlogaritmujeme
1+ Iogz{ 2- log, ; x} =G Iogz{ 2— Iogoysx} =2

Iogz{z— log, s x} = log, Z - odlogaritmujeme
- 2-logy X = 4 ~10g, s X = 2
log, s x=-2=log, ; 0,5° - odlogaritmujeme
Xx=4 K :{4}
Pr. 6: Petakova:
strana 35, cveni 9 b), ¢), e), f), g), h)
strana 35, cveni 10 c), d)

Wl



